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  ٢ 

 

 
 

    

 j        
  

       بالتعويض المباشر  =  "  h  س  ":                  دالة كثيرة حدود  فإن  س  "إذا كانت  
  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

 k        
  

  

  : حالات ٣  فيكون هناك  h  "  نوجد   س  " دالة كسرية جبرية فإنه لمعرفة                  س  "إذا كانت 
  
  

]h                           [ =                يكون هو نهاية الدالة"     عدد حقيقى "     
  

     "الدالة ليس لها نهاية   "                  m  =ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ    =                             ]    ب [ 
  

    كمية غير معينة=ـــــــــــ    =                                      ]    }[ 
  

  م  إما بالتحليل أو من البسط و المقا h س ــ  يلزم التخلص من العامل الصفرى    "                   
            "  h  "                       بالقسمة المطولة  ،  ثم نوجد  

-------------------------------------------------------------------------------  
:    ÷س   

  ص ــ ٢
٢ =   س ــ ص   ص +  س    

   س                       ÷
  ص ــ ٣

٣ =   س ــ ص  س  
    ٢ ص+ س ص +  ٢

   س                       ÷
  ص + ٣

٣ =   ص +  س س  
    ٢ ص+ س ص    ــ٢

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 l        
  

    ـــــــــــــ   يلزم التخلص من=   h  "   و كان   دالة كسرية جبرية تحتوى على جذور تربيعية س  " إذا كانت 
  

    بضرب البسط و المقام فى مرافق البسط أو المقام أو كليهماh س ــ   العامل الصفرى  

 h س نهـــــــــا

 h س نهـــــــــا

"  س    س نهـــــــــا h 

"  س    س نهـــــــــا h 

D 
   صفرb عدد حقيقى 
 D صفر

"  س    س نهـــــــــا h 
  صفر
 صفر

D 

  صفر
 صفر
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  ٣ 

  

m        
  

  :  على الصورة   ـــــــــــــــــــــ  فإن  س  "إذا كانت  
  

õ             ـــــــــــــــــــــ     = ;×   h ; ١ ــ           õ  ــــــــ=                ـــــــــــــــــــــــ  ×   h ; ــ ,      
  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

n        
  

õ  ١  =  ـــــــ                                ـــــــــــــ  =                 ـــــــــــــــــ  
  

õ  ١  =                   ـــــــــــــ    ـــــــ             =                 ـــــــــــــــــ  
  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

 

  
  

  ; hــ  ; س
 hس ــ 

 h س نهـــــــــا
  ; hــ  ; س

 hس ــ 
 h س نهـــــــــا

  ; hــ  ; س
  , hــ  , س

; 
, 

 ٠ س انهـــــــــ
Z 

  س hجا 
 س ب

h   
 ٠ س نهـــــــــا  ب

  جا س
 س

Z ٠ س نهـــــــــا 
 ٠ س نهـــــــــا

  س hظا 
 س ب

h   
  ب

  ظا س
 س
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  ٧ 

  

  
  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 
  

  :فإن  h معرفة بقاعدتين حول نقطة  س  "     إذا كانت 
  :  إذا و فقط إذا كان h     تؤول إلى النهاية ل عندما س   س  "     الدالة 

+ h "نهايتها اليمنى   )  ١     ( 
  =                            =ل    

    ل=                            =  h  "ايتها اليسرى  نه )  ٢     ( 

+ h "نهايتها اليمنى   )  ٣     ( 
  =  نهايتها اليسرى   "  h      أى أن  :"  h+

  =  "  h    =ل     
  


  .ه النقطة       عند إيجاد نهاية دالة عند نقطة لا يشترط أن تكون الدالة معرفة عند هذ

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
/ 

                                             فأوجد    =   س  "كانت  إذا                     
  
$  "  ٢+

  =                           =                            =  ٣  = ١ + ٢  
  

"                   ٢  =                           =                            =  ١  = ١ ــ ٢   
  

  Å "  ٢+
  b "   ٢     Ä  ٢      الدالة ليس لها نهاية عندما  س      

! 
"  س    س نهـــــــــا h+ 

"  س    س نهـــــــــا h 

  ٢ )       عندما س ١ +س 
  ٢ (       عندما س ١س ــ 

"  س    ٢ س نهـــــــــا 

"  س    ٢ س نهـــــــــا+ 
  ١ + س    ٢ س انهـــــــــ+ 

 "  س    ٢ س نهـــــــــا 
  ١س ــ    ٢ س نهـــــــــا+ 

 ! 
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  ٨ 

/ 
  :   ــــــــــــــــــــــــــــــــ       أوجد =   س  "كانت  إذا                     

  
   :                             ثالثاً:                                ثانياً :                               أولاً 

  
$    

     نعيد تعريف الدالة بعد فك المقياس 

  

   Å | س | =                                    Ä  "  س   =     
  
 

Å  العدد صفر هو نقطة اختلاف التعريف للدالة  
،Å   "  ٠+   =  ٠  =  ــــــ  ،     "  ٠   =٠  =ـــ    ـــ        Ä                            =    أولاً#   صفر   
  

    نلاحظ أننا استخدمنا القاعدة اليسرى للدالة                  ــــــــــــــــــــــــــــ       =                             
  

   ثانياً#   ـــــــ       =                ـــــــــــــــــــــ  =ـــــــــــ                   ــــــــــــــــــــــــــــــــ=    
  

  

     للدالةاليمنىنلاحظ أننا استخدمنا القاعدة                   ــــــــــــــــــــــــــــ       =                             
  

   ثالثاً#    صفر        =ــــــــ     ـــ=  ـــــــــــــــــــــــ  =    
  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

/ 

                                                             ابحث وجود=   س  "كانت  إذا                     
  

  :                             ثالثاً :                                ثانياً :                               أولاً 
  
$    
  ٢  ــ  o عندما  س :أولاً 
Åفقط٢ معرفة على يمين العدد  ــ "  الدالة   
Äيكتفى ببحث النهاية اليمنى فقط   
"  ٢+

  =                 س  
   أولاً#      ٢    =                           Ä    ٢ = ٢ ــ ٤  =  ٢ ــ ٢

  | س | ٣ ــ ٢س

 ٣ +س  ٤ + ٢س

"  س    ٠ س نهـــــــــا 
"  س    ٣ــ  س نهـــــــــا 

"  س    ٣ س نهـــــــــا 

  ٠  F     س        س  
 ٠  (     ــ س      س  

 

  ٠  Fـــــــــــــــــــــــــــــ        س  

 ٠  (س  ـــــــــــــــــــــــــــــ        

 

  س٣ ــ ٢س
 ٣ +س ٤ + ٢س

  س٣ + ٢س
 ٣ +س ٤ + ٢س

٠  
٣ 

٠  
٣ "  س    ٠ س نهـــــــــا 

"  س    ٣ــ  س نهـــــــــا 
 ٣ــ  س نهـــــــــا

  س٣ + ٢س
 ٣ +س ٤ + ٢س

   ٣ + س س 
 ٣ + س   ١ + س  

 ٣ــ  س نهـــــــــا
 ٣ــ  س نهـــــــــا

  س 
  ١ + س  

٣  
٢ 

"  س    ٣ س نهـــــــــا 
 ٣ س نهـــــــــا

  س٣ ــ ٢س
 ٣ +س ٤ + ٢س

  ٩ ــ ٩
٣ + ١٢ + ٩ 

  صفر
٢٤ 

"  س    ٢ــ  س نهـــــــــا 
"  س    ٠ س نهـــــــــا 

"  س    ٢ س نهـــــــــا 

  ٠  ( س G ٢       عندما   ــ ٢ ــ ٢ س
  ٢  ( س   ٠G دما    ــــــــــــــ       عن

 

  ٤ +س 
 ٢س ــ 

"  س   = ٢ ــ ٢ س "  س   =  ـــــــــــــــــ  
 

  ٤ +س 
 ٢س ــ 

 ٠ ٢ ٢ــ 

 ٢ــ  س نهـــــــــا    س  " +٢ـ  س نهـــــــــا
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  ٩ 

  صفر  o عندما  س  :ثانياً
Å صفر = قاعدة تعريف الدالة تتغير على جانبى  س   
Ä بحث وجود النهايتين اليمنى و اليسرى و المقارنة بينهما يجب  
"  ٠+

  =                                  =  ٢  ــ =  ـــــــ    
  

"   ٠   =               س  
      ٢ ــ  =  ٢  ــ ٠  =  ٢ ــ ٢

                              Å  "  ٠+
   = "   ٠    =  ٢ ــ      Ä                =  ثانياً#      ٢    ــ   

  

  ٢  o عندما  س  :ثالثاً
Å فقط٢ معرفة على يسار العدد  " الدالة Ä      يكتفى ببحث النهاية اليسرى فقط   
"  ٢   =                                  =      غير معرف  ـــــــــــ  =ـــــــــــــ    Ä             "  س غير موجودة    

   ثالثاً  #                                                                                                                  
  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

/ 

       =   س  "كانت  إذا                     
           

                                 

        ب  ، A     فأوجد قيمتى  ٣  =   ، عند س ١  ــ =                    لها نهاية عند س 
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